Junio 2017. Recuperaciones

Blogue 1. Trigonometria y complejos

1. Calcula A, B y Cenel siguiente triangulo:
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2.

Demuestra que: cos(x +45° ) . cos(x —45° ) = %cos 2x
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Resolver la ecuacion: 1 + cosx + cos2x = 0.

P
1'+£{J5?{ + L3 ‘)(-5&'-*2}(' - arg W e ‘2&-1_;1)( = D

box 1+ 2te2x) =0

8_.»2“-71
C ~§ + B X = Wy "0 3

. “ v2ef

4%2{,0’11:[}} Lﬂx:'}.‘—. /lk__ R

1704 2 k»T'lll
3




4, Calcula: ¥/-81 y represéntalas.
Solucion:

Pasamos el radicando a forma polar.

El modulo es |z| Va* +b* =4/(-81) 210% =81

El angulo es « = arctg— = arctg% = arctg0 =180°

Las raices, por tanto, son: #/81,,. =</81 1036 =3,50.0004 6 =0,1,2,3

“ 81 _4\/81 3180 +360°k :345°+90°k , k=0,123
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Las raices son: 3450, 31350, 32250, 331?

La representacion de ellas:



Blogue 2. Geometria plana

5. Dados los vectores: a(S,—Z) yb5(1,3).

a. Dibuja los vectores en un sistema de referencia ortonormal.

b. Halla el dngulo que forman los vectores: a y b

c. Calcula el area del triangulo que determinan.
Solucion:
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c. ©) A=E‘a‘-‘b‘sin a,b)=§\/ﬁx/ﬁsina=8'5



6. Responder a los siguientes apartados:
a. Hallar la distancia entre los puntos A(3, 1) y B(7, -5)

b. Hallar la ecuacién general de la recta que pasa por los puntos anteriores.
c. Hallar la mediatriz del segmento AB

d. Determinar el angulo que forman dicha recta con 3x + 4y - 12 = 0.
Solucion:

a. d(4,B)= J7 3) )’ =4 +(=6)" =16+36 =52
b. riAG3,1); v=AB= (7,—5) - (3, 1)=(4, —6)
rvx—vy+C=0;, -6:3-4-1+C=0;C=22

Luego, r: -6x - 4y + 22 = 0; simplificando: 3x + 2y -11=0
c. Para calcular la mediatriz, calculamos primero el punto medio:

M:(alerl ,a2+b2j:(3+7’1—5):(5,_2)
2 2 2 72

Luego la perpendicular por dicho punto:
n= v(4 —6); nx+n,y+C=0; 4x-6y+C=0

4.5-6-(-2)+C=0; C=-32; 4x—6y—32=0; simplificando: 2x—-3y—-16=0

3x+2y—1120;y:$;m:_73
d.
3x+4y—1220;y:#;m':_73
-3 (-3
(e p) | 9e-t9A | | m-m'| | 2 (4)] 6
0y =ltee = M= g g 5 frem ‘ _3‘(_3]_17
2 4

6
—tgt| 2 | =19'440
7 (17]



7. Los vértices de un paralelogramo son: A(1, 2); B(5, 3); C(6, 5) y D(2, 4)
a) Demostrar que es un paralelogramo (lados paralelos dos a dos) razonando vectorialmente o por
ecuaciones. Dibujalo.
b) Halla las ecuaciones de las rectas que forman las diagonales.
¢) Hallar el punto de corte de las diagonales. Demuestra que es el punto medio de la diagonal. Basta
probarlo para una.
d) Hallar los a’nggﬂlos que forman las diagonales al cortarse.
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8. a) Hallar el centro y el radio de la circunferencia X + )2 + 2x+4y+1=0
b) Hallar la distancia del centro a la recta r: x + y = 2. ¢Cudl es su posicion relativa de la recta y la
circunferencia?
Solucion:
A=-2a
a) X’+y’+Ax+By+C=0. {B=-2b
C=a+b"-r?
2 =-2a;a=-1; 4=-2b; b= -2; O(-1, -2) 1 = (=1)* + (2 —=r*; 1’ =4;r = J4=2
|Ao, +Bo,+C| |-1-2-2| 5 52

b) d(O,r):| s |—|\/12+12 |_E T>2. Recta exterior.
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Blogque 3. Andlisis

9. a) Hallar el dominio de esta funcion.
b) Estudiar la continuidad de esta funcion. Si tiene discontinuidades decir de qué tipo son.
) Represéntala razonadamente:

x+1 x €[-3,0)
f(x)=<4x"=2x+1 x¢€[0,3]
4 xe(3,7)
Solucion:
a. D=1[-3,7)

b. Es una funcién definida a trozos. Las tres formulas son de funciones continuas. Luego tenemos
que estudiar solo la continuidad en los puntos de unién de los trozos.

Una funcion es continua en x = asi se cumple: f(a) = lim f(x) = lim f(x)
e Veamosen x =0 o o
£(0)=0"-2-0+1=1

}i_)r})}f(x)=}i_)rg{x2—2x+1=02—2.0+1=1
Jirg;f(x):zirgx+1:0+1=1

Tenemos, pues, continuidad en dicho punto.
e Veamosen x =3

f(3)=3"-2-3+1=4
lim f(x)=1lm4=4
x—0"

x—3"
lim f(x)=1lim3>—2-3+1=4
x—3 x—37

Tenemos continuidad también en dicho punto.
Finalmente, la funcién es continua en todo su dominio.
c. La primera parte es una recta, luego necesitamos dos puntos.
La segunda es una parabola, luego necesitamos el vértice y algunos puntos auxiliares.
Vértice: x :—b = =(=2) =2
2a 2-1
La tercera parte es una funcion constante, luego no necesitamos ningun calculo especial.
La table de valores podria ser algo asi, segun las observaciones anteriores:

X |y Part
3| -2
ERE) Straight line

Parabola

Constant function
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10.

Halla los siguientes limites e indica que informacién me dan sobre la funcidén o su gréfica. Haz un
dibujo que ilustre el resultado obtenido en cada caso.
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11. Hallar la derivada de las siguientes funciones:
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12. Calcula los valores significativos de la siguiente funcidn: extremos relativos, puntos de corte con los

ejes, ramas infinitas. Segun dichos calculos represéntala.
f(x)=x>-4x>+4x
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